kolokwium I Analiza 2 — Inzynieria Biomedyczna

(2022)
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po obszarze D = {(z,y) : © €[0,2], y € [-2,2], (z —2)? +4? > 4}.

. Obliczy¢ catke potrojng /// (5 — x + 32)(2* + y* + 2*)dwdydz,
v

gdzie V = {(z,y,2): 2<0, y > |z|, 2* + 9>+ 2% < 4}.

Calka krzywoliniowa skierowana / (2ye*® + 2x)dx + (2 + siny)dy

AB
po kawaltkami gladkim tuku od A = (—1,0) do B = (1, 7) nie zalezy od drogi catkowania.
Wyznaczy¢ te catke dwoma sposobami:
a) obliczajac calke skierowana po wybranym przez siebie tuku (zamiana na catke oznaczona);
b) wykorzystujac potencjal odpowiedniego pola wektorowego.
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gdzie D jest prostokatem [—1,1] x [0, 1].

2. (5 pkt.) Obliczy¢ catke potréjna /// (3z + x — y)dzdydz,
\%

gdzie V ={(z,y,2): v+y >0, 0<2<2— 22+ y?} (polowa stozka).

3. (6 pkt.) Catka krzywoliniowa skierowana / (y* — sinx)dz + (2zy — 1)dy
AB

po kawalkami gtadkim tuku od A = (0,7) do B = (m,2) nie zalezy od drogi catkowania.

Wyznaczy¢ te catke dwoma sposobami:

a) obliczajac catke skierowana po wybranym przez siebie tuku (zamiana na catke oznaczona);

b) wykorzystujac potencjal odpowiedniego pola wektorowego.
(2024)
1. Obliczy¢ caltke podwdjng //(Gy — 8xy)dxdy,

D

gdzie D = {(x,y): 2*+y* > 1, z €[-1, 1], y €0, 2]}.

2. Obliczy¢ caltke potrdjng /// (4x + 4y — 2z) dxdydz,
vV

gdzie V= {(z,y,2): 1 <22 +9y*+22<9, 2<0, y<0, z>0}.

3. Obliczy¢ catke krzywoliniowa /(5:103/ —y?)dx — 6zdy po tuku paraboli 3? = 2z
AB

od punktu A = (1,v/2) do B = (2, —2).

4. Wykazaé, ze wartos¢ calki / (y* — sinx)dx + (2zy — 1)dy nie zalezy od drogi catkowania

AB
oraz obliczy¢ jej warto$¢ po dowolnym kawatkami gtadkim tuku od A = (0,7) do B = (7, 2).



