Metody Probabilistyczne i Statystyka
Zy

1. Catka podwdjna

Definicja 1. Zbiér D; C R? nazywamy obszarem normalnym wzgledem osi OX, jesli
Dy ={(z,y) ra<z<b filz) <y < folz)},

gdzie fi i fa sq funkcjami cigglymi w przedziale [a; b].
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Definicja 2. Zbiér D, C R? nazywamy obszarem normalnym wzgledem osi OY, jesli

Dy ={(z,y):c<y<d, gi(y) <z < g2()},

gdzie g1 i g2 sq funkcjami cigglymi w przedziale [c; d).

Uwagi:

e Jedli funkcja f jest ciggta w obszarze normalnym D1, to

I, sty = [ ([* stwapan) e [ [P o) ay
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e Jedli funkcja f jest ciggta w obszarze normalnym Ds, to

[ st dnay = [ ( [7 ) dx) = [May [ fay)

Powyzsze catki nazywamy catkami iterowanymi.

1.1 Obliczy¢ calki:

(a) // xy dxdy, gdzie D = [0;2] x [1;4];
D
(b) / / 3dxdy, gdzie D jest obszarem ograniczonym prostymi z =2, y =1, y = 2,
D
y—x =2
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1.2 Niech f: R? — R bedzie funkcja taka, ze f(x,y) = 1T 1p(z,y), gdzie D jest obszarem

ograniczonym prostymi x = 2, y = x oraz krzywa xy = 1.
(a) Obliczy¢ // f(z,y) dzdy,
D

(b) Wyznaczy¢ funkcje fi : R — R i fo: R — R takie, ze

“+o00

filx) = /+OO flx,y)dy, fo(y) = / f(z,y)dx.
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Uwaga:
1, gdy(z,y) €D
1p(z,y) = .
p(z,y) {0 , gdy(z,y) ¢ D

2. Kombinatoryka

2.1 Ile réznych stow, majacych sens lub nie, mozna utozy¢ poprzez przestawienie liter wyrazu
”Massachusetts”?

2.2 Na ile sposobow mozna podzieli¢ grupe ztozong z 12 0s6b na trzy druzyny tak, aby

(a) jedna druzyna byta dwuosobowa i dwie piecioosobowe?

(b) w kazdej druzynie byty po cztery osoby?
2.3 Na ile sposobéw mozna n rozréznialnych kul umiesci¢ w n pudetkach tak, aby

(a) nie byto pustych pudetek?
(b) dokladnie jedno pudetko byto puste?

2.4 Na ile sposobow z 15 par butow mozna wyloswaé¢ 4 buty tak, aby nie bylo wsréd nich
zadnej pary?



