Rachunek Prawdopodobienstwa i Statystyka
Z7

. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y’) ma rozktad dyskretny dany tabela:

(X\Y] 1 [ 0 [ 1 |
-1 |a—1/16 |1/4—a 0
0 1/8 3/16 1/8 |
1 a+1/16 | 1/16 |1/4—a

gdzie a € R jest nieznane.

(a) Jakie wartosci moze mie¢ parametr a?

7
(b) Wyznaczy¢ a wiedzac, ze P(X > 2Y) = 16

11
(C) Obhczyé ny<0, 1) oraz FXY (—2, 2) .

. Na przestrzeni probabilistycznej (2, F, P), gdzie 2 = [0;2], a P jest prawdopodobien-
stwem geometrycznym, okreslone sg zmienne losowe:

Xw)=¢1, w=1 |, Y(w):{ 11 : :}:2512]]
2 5 W€(1,2] ) .,

Wyznaczy¢ funkcje prawdopodobiefistwa rozktadu zmiennej losowej (X,Y).

. Wektor (X,Y) ma rozklad ciagly o gestosci

a , 2<z<0 AN 0<y<?2
ny(x,y): 1/2 , 0<z <1 AN O0<y<l1 |
0 , W D.p.

1
gdzie a jest pewng liczba rzeczywista. Wyznaczy¢ stata a. Obliczy¢ Fxy (2, 1).
. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y’) ma rozklad ciaglty o gestosci

e x2>20Ny >
fXY(xay)_{O . W D.p. :

Wyznaczy¢ gestosci brzegowe.

. Wektor (X,Y) ma rozklad dyskretny o dystrybuancie

0, r<0 VvV y<0
1/4, z€0;2) AN yel0;1)
Fxy(z,y) =9 1/2, z€[0;2) A y>1
3/4, z>2 A yelol)
1, r=22 N y=1

Wyznaczy¢ funkcje prawdopodobiefistwa wektora (X,Y") oraz funkcje prawdopodobien-
stwa rozktadéw brzegowych. Sprawdzi¢, czy zmienne losowe X i Y sa niezalezne.



6. Pewna firma komputerowa prowadzi dziatalno$¢ w Warszawie i poza Warszawa. Niech X
i Y oznaczaja liczbe kontraktéw zawieranych przez firme w ciggu tygodnia odpowiednio
w Warszawie i poza Warszawa. Wtedy zmienna losowa (X,Y) ma rozktad dyskretny o
funkcji prawdopodobienstwa danej w tabeli

(X\V]o]1][2]
0 a | 2a| 3a .
1 bl c | d

gdzie a,b,c,d sa liczbami z przedziatlu (0;1). Wiadomo, ze zmienne losowe X i1 Y sa
niezalezne oraz P(X =0) =2 P(X = 1). Wyznaczy¢ a, b, ¢, d.

7. Niech X 1Y oznaczaja czas pracy (w dniach) dwoch serweréw na uczelni. Z doswiadczenia
wynika, ze wektor (X,Y’) ma rozktad ciagly z gestoscia

e Y

f(w,y)z{ 0

, >0, y>0

; W p.p.

(a) Sprawdzié¢, czy zmienne losowe X 1Y sa niezalezne.

(b) Obliczy¢ P(1 < X <3,1<Y <2)oraz P(Y > 1|X <2).

(c¢) Obliczy¢ prawdopodobienstwo, ze taczny czas pracy obu serweréw bedzie przekraczat
100 dni.



