Analiza 2 — Inzynieria Biomedyczna
Zs

1. Wyznaczajac potencjatl odpowiedniego pola wektorowego, obliczy¢ catki

2 —
(a) / 2z Inzdx + ziyldy, gdzie AB jest dowolnym tukiem kawatkami gtadkim
y —

AB
o poczatku A= (%, %) i konicu B= (e, 0), potozonym w I éwiartce uktadu OXY, ponize]
prostej y = 1;

(b) /(31’2 — 22y +y*)dx + (2zy — 2° — 3y*)dy po dowolnym tuku gtadkim o poczatku
AB
A=(2,—-1) i koncu B=(1,0);

2. Wykazac, ze wartos¢ podanej catki nie zalezy od drogi catkowania, a nastepnie obliczy¢ jej
wartosé.

(a) / (22 cos y—y? sin x)dz+(2y cos x—x? siny)dy po dowolnym hiku gladkim o poczatku
AB
A=(m,0) i koncu B=(m,7);
(b) / (22 + 2ye*™¥)dx + (2ze*™¥ +2)dy , gdy AB jest dowolng krzywa kawalkami gladka
AB
skierowana od A = (1,0) do B = (2,1n2).
dl
242y

3. Obliczy¢ calke krzywoliniowa nieskierowanag / po odcinku L = AB,
L

gdzie A= (0,1), B = (1,0).
4. Wyznaczy¢ wspétrzedne srodka masy (2., Ym)

(a) jednorodnej tamanej ABC (sktada si¢ ona z dwéch odcinkéw),

(b) jednorodnej tamanej ABCD (sklada sie ona z trzech odcinkow),
gdzie A = (0,1), B = (0,0), C' = (1,0), D = (1,1).

Jesli o(z,y) jest gestodcia masy tuku L, to catka M = /Q(IL‘, y)dl wyraza mase tego tuku.
L

Calki My = /yg(a:,y)dl i My = /xg(x,y)dl przedstawiajg momenty statyczne tuku L:
L L
My — wzgledem osi OX, My — wzgledem osi OY.

Wspotrzedne $rodka masy tuku L o gestosci o(x,y) wyrazaja sie nastepujaco:
M, Mx)

(xmaym) = (ﬁ7 ﬁ



